Soit (u,) la suite définie par son premier terme i et, pour tout entier naturel n, par
la relation

Up+1 = aup+b (aet bréels non nuls tels que a # 1).
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On pose, pour tout entier naturel n, v, =u,—

1. Démontrer que, la suite (v,) est géométrique de raison a.

2. En déduire que si a appartient a l'intervalle ] — 1 ; 1], alors la suite (u,) a pour

limite
l—-a
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1. D'apresI'énoncé,ona: v, = u,, — ——, donc: v, = -—
—a
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D'ou:v, ;1 = — 1, car
Donc:v,,; = au, + para) b _ au, -2 =gq (un — L)
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Conclusion : v,,,; = ay,

b

La suite (v,,) est une suite géométrique de raison a et de premier terme vy = u, — -
—-a

2. La suite (v,,) étant une suite géométrique, on a: v, = a™v,
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Dou,commevn—un—a,ona.un—vn+g_a Vo + 1

Or,si-1<a<1,ona:lima™ =0etlim a"vy, =0
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D'apres les propriétés des limites de suites,ona: lim v, = -
n—>oo —a



