Logarithme Nneparien

Repréesentakion graphicue

Ln(e)=1

Ln(]‘) = O 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

poMmaine dce déEinikion

La fonction "logarithme népérien" est une fonction définie, continue et dérivable sur
l'intervalle |0 ; +0].

signe
Sur]0; 1], In(x) < 0.

Sur [1; +[, In(x) = 0.

variaktions
La fonction In est strictement croissante et concave sut l'intervalle 0 ; +00].
Pour tous réels a et strictement positifs, a <b <> 1na <Inb

a=b<<lna=Inb

relation Fonctionnealle

In(a x b) = In(a) + In(b)



Corollaire

h{b} In(a) — In(b) h{%} = —In(b) ln(\/; ) = %ln(a) In(a")=nxIn(a)

exponeantialle ak= In
Pour tout x réel, In(e¥) = x ;

pour tout réel strictement positif x, e"® = x.

Pparivalion

(n(x))' = > avec x > 0 (In(u(x))' = L) avec u(x) > 0

concavikeé
La fonction logarithme népérien est concave sur |0 ; +00].

Soit f(x) = In(x), on a: £'(x) = ~ et £ "(x) = = < 0.

Rasolution chéaquations
Définition

Soit x un nombre réel et k un réel strictement positif, I'équation e¥ = k admet une unique
solution notée In(k) et appelée logarithme népérien de k.

Propriété 1
Pour tout réel x et tout réel k > 0, ex =k & x=Ink
Propriété 2

Ink

Pour tout réel a positif et tout réel k > 0, n étant un entier relatif, a® =k < n =
Ina



