INTEGRALE
FONCTION DE SIGNE QUELCONQUE
DeFinition
Pour toute fonction f continue sur un intervalle I, on définit pour tous nombres réels a et

b de l'intervalle I, I'intégrale de a a b de la fonction f par :

b
[ reaax = k@) - F@

ou F est une primitive de la fonction f.

Remarque

La fonction : x +— f; f(x)dx = F(x) — F(a) est la primitive de f qui s'annule en a.

Proprieté1
Soit f une fonction continue sur un intervalle I, a et b étant deux réels appartenant a

l'intervalle 1.

Lbf(x)dx = —Laf(x)dx

Propriekté 2
Soit f une fonction continue sur un intervalle I, a, b et ¢ étant des réels de l'intervalle 1.

La relation suivante est appelée relation de Chasles :

jbf(x)dx = jcf(x)dx + jbf(x)dx

Proprietée s
Soient f et g deux fonctions continues sur un intervalle I, a et b étant des réels de
l'intervalle 1.

L'intégrale possede des propriétés dites de linéarité :
b b b
[ @+ g0)ar= [ reoax+ [ gooax
a a a

Pour tout réel &, [ Af (x)dx = A [ f(x)dx

Pour tous réels A et W, ff(lf(x) +pg(x))dx = 2 f;f(x)dx +u f; g(x)dx
Enfin :



b b b
[0 = g0)ax = [ e~ [ g

a a

Propriekteé <
Soient f et g deux fonctions continues sur un intervalle I, a et b étant des réels de
l'intervalle I tels que a < b.

e Si f est positive sur I, alors :

b
f f(x)dx =0

e Si f est négative sur I, alors :

b
f(x)dx <0

a

e Sif = gsurl, alors:

fbf(x)dx < fbg(x)dx



